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Subiectul 1. Fie f1, f2 două funcţii olomorfe ı̂n C, astfel ı̂ncât

(i) Re (f1 − f2)(x, y) = ϕ(x2 − y2) pentru orice (x, y) ∈ R2, unde ϕ ∈ C2 (R),

(ii) Im (f1 + f2)(x, y) = 2ex cos y pentru orice (x, y) ∈ R2

(iii) f1(0) = f2(0) = i.

a) Să se determine funcţiile f1 şi f2;

b) Să se rezolve ı̂n C ecuaţia f1(z) + f2(−z) = 2i

c) Fie g(x) = Re
(
(f1 + f2)(inx)

)
, x ∈ R, n ∈ N∗. Să se calculeze

2π∫
0

g(x)

5− 4 sinx
dx.

Subiectul 2. Să se calculeze ∫
|z|=2

(z3 + z + 1) cos
π

z
(z − 3)(z5 − z3 + 1)

dz.

Subiectul 3. Să se determine, ı̂n clasa originalelor Laplace, soluţia ecuaţiei diferenţiale

x′′(t) + 2x′(t− 1) + x(t− 2) = 1

care satisface x(0) = x′(0) = 0.

Subiectul 4. a) Să se demonstreze că
π − x

2
=
∞∑
n=1

sin(nx)

n
, pentru orice x ∈ [ 0, 2π );

b) Să se demonstreze că
π

2
− x =

∞∑
n=1

sin(2nx)

n
, pentru orice x ∈ [ 0, π );

c) Să se calculeze S = 1− 1

5
+

1

7
− 1

11
+

1

13
− . . . .

Notă: Toate subiectele sunt obligatorii şi se notează cu punctaje cuprinse ı̂ntre 0 şi 10.

Timp de lucru: 4 ore.


